
Matematik Bölümü Analiz I Dersi 5. K¬sa S¬nav¬
21.12.2023

S o r u l a r v e C e v a p l a r ¬

1. (an) = (2�n) dizisinin monoton oldu¼gunu gösteriniz.

I Her n 2 N için an+1 � an = 2�(n+1) � 2�n = 2�n(2�1 � 1) < 0 veya her n 2 N için
an > 0 ve dolay¬s¬yla her n 2 N için an+1

an
= 1

2
< 1 oldu¼gundan, (an) = (2�n) dizisi

kesin azaland¬r, yani (kesin) monotondur.

2. Yak¬nsakl¬k tan¬m¬n¬kullanarak(an) =
�
8n+6
2n

�
dizisinin limitinin 4 oldu¼gunu gösteriniz.

I Her " > 0 için bir n" 2 N say¬s¬her n � n" için jan � 4j < " olacak şekilde var
olmal¬. jan � 4j =

��8n+6
2n

� 4
�� = �� 6

2n

�� = 3
n
oldu¼gundan, n" > 3

"
seçilirse, her n � n" için

jan � 4j = 3
n
< 3

n"
< " olaca¼g¬ndan, lim

n!1
an = lim

n!1
8n+6
2n

= 4 olur.

3. (an) = ((�1)nn) dizisinin s¬n¬rl¬olup-olmad¬¼g¬n¬belirleyiniz.
I n do¼gal say¬s¬büyürken verilen dizinin terimleri de mtlak de¼gerce büyüdü¼günden,
dizinin s¬n¬rs¬z oldu¼gu sezgisel olarak görülebilir. Bunu do¼grulamak için, her K > 0
say¬s¬ için bir nK 2 N say¬s¬ janK j > K olacak şekilde var olmal¬. E¼ger nK > K
seçilirse, janK j = j(�1)nKnK j > K elde edilir. Bu durumda verilen dizi s¬n¬rl¬de¼gildir.

4. Alt dizilerini kullanarak (an) =
�
(�1)n + 1

n

�
dizisinin ¬raksak oldu¼gunu gösteriniz.

I Verilen dizinin k 2 N olmak üzere (a2k�1) ve (a2k�1) alt dizilerini alal¬m.

lim
k!1

a2k�1 = lim
k!1

�
(�1)2k�1 + 1

2k � 1

�
= lim

k!1

�
�1 + 1

2k � 1

�
= �1

ve

lim
k!1

a2k = lim
k!1

�
(�1)2k + 1

2k

�
= lim

k!1

�
1 +

1

2k

�
= 1;

yani
lim
k!1

a2k�1 6= lim
k!1

a2k

oldu¼gundan, verilen dizi ¬raksakt¬r.

5. (an) =
�
1 + 1

n

�2n
dizisinin limitini bulunuz.

I Ders kitab¬Teorem 5.1.55 ve Tan¬m 5.2.25 den
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= e2

elde edilir.


